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Exerie 1 ROCPrérequis : la dé�nition et les propriétés relatives aux onjugués et le mo-dule d'un nombre omplexe z quelonque, noté jzj, véri�e jzj2 = zz où z estle onjugué de z.Démontrer que :� pour tous nombres omplexes z1 et z2, jz1 � z2j = jz1j � jz2j.� pour tout nombre omplexe z non nul, ����1z ���� = 1jzj .Exerie 2 ROCOn prend omme pré-requis les résultats suivants :� Si z et z 0 sont deux nombres omplexes non nuls, alors : arg(zz 0) =arg(z) + arg(z 0) à 2k� près, ave k entier relatif� Pour tout veteur �!w non nul d'a�xe z on a : arg(z) = ��!u ; �!w � à 2k� près,ave k entier relatif1. Soit z et z 0 des nombres omplexes non nuls, démontrer quearg� zz 0� = arg(z) - arg(z 0) à 2k� près, ave k entier relatif.2. Démontrer que si A, B, C sont trois points du plan, deux à deux distints,d'a�xes respetives a; b; , on a : arg�  - ab- a� = ���!AB ; ��!AC� à 2k� près,ave k entier relatif.

Exerie 31. Résoudre dans C les équations suivantes :a) z+ 2z+ 2i = ib) 2z + iz = 5 - i2. Résoudre dans C � C le système suivant : 8<: 2iz+ z 0 = 2i3z - iz 0 = 1Exerie 4 VRAI ou FAUXPour haque proposition, indiquer si elle est vraie ou fausse et proposer unedémonstration pour la réponse indiquée. Dans le as d'une proposition fausse,la démonstration onsistera à fournir un ontre-exemple. Une réponse sans dé-monstration ne rapporte pas de point.On rappelle que si z est un nombre omplexe, z désigne le onjugué de z et jzjdésigne le module de z.1. Si z = -12 + 12 i, alors z4 est un nombre réel.2. Si z+ z = 0, alors z = 0.3. Si z+ 1z = 0, alors z = i ou z = -i.4. Si jzj = 1 et si jz + z 0j = 1, alors z 0 = 0.



DS 1 2Exerie 5 Géométrie omplexeLe plan omplexe est rapporté à un repère orthonormal diret �O;�!u ;�!v �. Onprendra pour unité graphique 2 m. Soit f l'appliation qui à tout point M duplan d'a�xe z non nulle assoie le point M 0 d'a�xe z 0 telle quez 0 = 4zoù z désigne le nombre omplexe onjugué de z.1. Déterminer l'ensemble des points invariants par f.2. Déterminer l'ensemble des points dont l'image par l'appliation f est le pointJ d'a�xe 1.

3. Soit � un nombre omplexe non nul. Démontrer que le point A d'a�xe �admet un antéédent unique par f, dont on préisera l'a�xe.4. a) Donner une mesure de l'angle ���!OM; ���!OM 0 �. Interpréter géométrique-ment e résultat.b) Exprimer jz 0j en fontion de jzj. Si r désigne un réel stritement positif,en déduire l'image par f du erle de entre O et de rayon r.) Choisir un point P du plan omplexe non situé sur les axes de oordon-nées et tel que OP = 3, et onstruire géométriquement son image P 0 parf.5. On onsidère le erle C1, de entre J et de rayon 1. Montrer que l'imagepar f de tout point de C1 ,distint de O, appartient à la droite D d'équationx = 2.
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